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Олимпиада абитуриентов естественно-научных факультетов СПбГУ, 1996 год, вариант 1

1. а)  Сколь ко кор ней (в за ви си мо сти от a) имеет урав не ние 
б)  Пусть  ( ). До ка жи те не ра вен ство

в)  Пусть A, B, C  — ве ли чи ны углов не ко то ро го ост ро уголь но го тре уголь ни ка. До ка жи те, что если

то этот тре уголь ник  — рав но бед рен ный.

г)  Пусть  Ре ши те урав не ние 

2. а)  Ре ши те не ра вен ство 

б)  Верно ли, что при всех  спра вед ли во не ра вен ство 

в)  Изоб ра зи те на ко ор ди нат ной плос ко сти мно же ство всех точек  таких что урав не ние 
( ) имеет ре ше ние.

3. Про по сле до ва тель ность  из вест но, что  и если  то 

 
а)  До ка жи те, что каж дая из дро бей, по яв ля ю щих ся при опре де ле нии чле нов этой по сле до ва тель но сти, не со кра ти ма.
б)  До ка жи те, что по сле до ва тель ность  мо но тон на.
в)  Вы чис ли те пре дел 

4. Про по сле до ва тель ность  из вест но, что   и 
а)  До ка жи те, что любое на ту раль ное число пред ста ви мо в виде суммы раз лич ных (воз мож но, од но го) чле нов этой по -

сле до ва тель но сти.
б)  До ка жи те, что если по сле до ва тель ность qn та ко ва, что вся кое на ту раль ное числа пред став ля ет ся в виде суммы не ко -

то рых чле нов по сле до ва тель но сти  един ствен ным об ра зом, то

в)  Най ди те все по сле до ва тель но сти, для ко то рых имеет место тож де ство из преды ду ще го пунк та.


