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Олимпиада абитуриентов естественно-научных факультетов СПбГУ, 1995 год, вариант 2

1. а)  Най ди те наи мень шее по ло жи тель ное ре ше ние урав не ния 
б)  Най ди те число ре ше ний урав не ния 
в)  До ка жи те, что урав не ние  имеет ровно два ре ше ния.

г)  До ка жи те, что вы ра же ние  при ни ма ет любое дей стви тель ное зна че ние тогда и толь ко тогда, когда

толь ко одно из чисел a, b лежит между c и d.

2. По сле до ва тель но сти an , bn свя за ны со от но ше ни я ми  

а)  Пусть   По ло жим

До ка жи те, что числа  об ра зу ют гео мет ри че скую про грес сию.
б)  До ка жи те, что пре де лы   су ще ству ют и не за ви сят от вы бо ра  

в)  Лучи  и  лежат в пер вом ко ор ди нат ном угле, при чем луч  об ра зу ет угол  с осью абс цисс, а   — угол  с

осью ор ди нат. Луч  яв ля ет ся бис сек три сой угла между осью абс цисс и лучом  а mn  — бис сек три сой угла между
осью ор ди нат и  Вы чис ли те с точ но стью до 0,01 угол между лучом  и осью абс цисс.

3. а)  Из вест но, что   Най ди те 
б)  До ка жи те, что если мно го член  де лит ся на мно го член  то мно го член  де лит ся на 
в)  До ка жи те, что мно го член  де лит ся на мно го член 

4. а)  У Янат ты име ют ся ча шеч ные весы и набор раз но ве сок в 1, 5, ..., 51995 аппа (по одной каж до го веса). До ка жи те,
что ей не удаст ся раз ло жить их по чаш кам весов так, чтобы весы были в рав но ве сии.

б)  Вы чис ли те ин те грал 

в)  Палку слу чай ным об ра зом сло ма ли в двух ме стах. Най ди те ве ро ят ность того, что из об ра зо вав ших ся кус ков можно
со ста вить тре уголь ник.


