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Олимпиада абитуриентов естественно-научных факультетов СПбГУ, 1995 год, вариант 1

1. а)  Най ди те наи мень шее по ло жи тель ное ре ше ние урав не ния 
б)  Най ди те число ре ше ний урав не ния 
в)  До ка жи те, что урав не ние  имеет ровно два ре ше ния.
г)  Най ди те наи боль шее по аб со лют ной ве ли чи не зна че ние вы ра же ния  при 

2. По сле до ва тель но сти   и  свя за ны со от но ше ни я ми   и

а)  Най ди те пре де лы этих по сле до ва тель но стей, если   и 
б)  Пусть

До ка жи те, что число ξ яв ля ет ся общим пре де лом дан ных по сле до ва тель но стей.

в)  Дан тре уголь ник ABC с уг ла ми      — точки пе ре се че ния бис сек трис его углов с опи сан ной

около него окруж но стью, A2, B2, C2  — точки пе ре се че ния бис сек трис углов тре уголь ни ка  с этой же окруж но стью,
и т. д. Вы чис ли те углы тре уголь ни ка A40B40C40 с точ но стью до 0,01.

3. а)  До ка жи те, что если число  целое, то при всех  число  также целое.
б)  До ка жи те, что число  де лит ся на  (   — целая часть числа).
в)  До ка жи те, что если мно го член  де лит ся на мно го член  то мно го член  де лит ся на 

4. а)  У Танъ-Янны име ют ся ча шеч ные весы и набор раз но ве сок в  амма (по одной каж до го веса). До -
ка жи те, что ей не удаст ся раз ло жить их по чаш кам весов так, чтобы весы были в рав но ве сии.

б)  Вы чис ли те ин те грал 

в)  Палку слу чай ным об ра зом сло ма ли в двух ме стах. Най ди те ве ро ят ность того, что длина каж до го из кус ков не пре -
вос хо дит по ло ви ны ее длины.


